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الشعب الغلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


بالتوفيق صفحة 2 من 29 إعداد : ا.عام جمال 


اشع العلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


5 

5 اب اب ۰ اب 

سعبه علوم جر ليه NNN‏ صفحه 4 
۰ چ ۰ 


۸ بها ۰ شب 

3 3 0 

سعبه ) باضيات +++ 00 صفحه 18 
۰ 


۹ مه ۳ 5 ۰ 3 
سعبه ھی صى NNN‏ صفحه 23 
2 0-0 
مو مو 


بالتوفيق صفحة 3 من 29 إعداد : ا.عام جمال 


الشعب الغلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


رين 1 
1) نعتبر الدالة ۶ المعرفة على الجال [1,2] = 7 بالعبارة: شنت =( , 

أ-بين أن الدالة ۶ متزايدة تماما على 7 . 

ب-بين أنه من اجل کل عدد حقيقي » من الجال 1 » (#) بنتمي إلى 1 ۰ 


2 (,۰) هي التتالية العددية العرفة على ۱ کا يأتي: 


3 
Un+1 = f (un) ولا و‎ = 95 


أ- برهن بالترا جع أنه من أجل كل عدد طبيعي « » ," ينتمي إلى 1 . 
تت اش احاه تغيز التتالية ( (un)‏ م استنتج آنا متقارية. 


3 أ) برهن بالتراجع أنه من ,الجن كل يعدد طبيعي ۸ : ب + 1= رن 
+ (ج) 


ب) عين النباية : من مدز باكالوريا علوم تجربية 2008 (1) 


2 1 1 5 

w= <‏ و من اجل كل عدد طبيعي « : 2 i=‏ 

1( 9 ارسم ي معلم متعامد و متجااس (oti)‏ 4 المستقيم (A)‏ الذي معاد لته »= ن والمنحى )01 
الممثل للدالة / المعرفة على 8 ب : 2+ سد = ()/ 
U3 6 U2 6 U1 © 0‏ و 4لا 
ج- ضع ممینا حول اتجاه تغير المتتالية (,) وتقاربپاه 

2 أ- برهن بالتراجع أنه من أجل کل عدد طبيعي ۰ : 6 > » . 


ب- ی آن زب منزاپدة, با کالوریا علوم تجريبية 2008 (2) 


ج- هل (,») متقاربة؟ برر إجابتك. 


اي تیاب سای هد - 
ب- کب عبارة Un‏ بدلاله « مم استتعج مه و 


بالتوفيق صفحة 4 من 29 إعداد : ا.عام جمال 


الشعب الغلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


۳ 55 1 4 
(i)‏ متتالية معرفة على ۱۷ کا یل: هلاچ - بلاج و و 22 را و 1ع ولا 


Un = Un+1 ح‎ Un یل‎ 3 N معرفة عل‎ (un) المتتالية‎ 


1) ی و با کالوریا علوم تجريبية 2009 (1) 


2 برهن أت( متتالية هندسية يطلب تعیین أساسباء 


3( 1 انس بدلالة « المجموع Sp‏ : وتا + ... ل ور 1 ولا = Sn‏ 
1١7 1 51‏ 3 
ب) برهن أنديشن أجل كل عدد طبيعي ۱:۰[ (!) = 


ج) بين ان (),متقارية. 


1 X U2 < ولا‎ = 6 


رین 4 بت محال ا اة قاما حدها الأول نه و اساسا ۾ حیث: e‏ 


ع 


1٠أ)‏ أحسب به و الأساس , لهذ المتتاليتيواستنتج الحد الأول ,» . 
ب) أكتب عبارة الحد العام ,» بدلا 
ج) 556 ٩‏ ححييث: را + ...+ ونه + رب رق بدلالة م 9 عين العدد الطبيعي 7 
بحيث یکون: 728 = ,5 


3 
2 < لا و ملا + وناج 3 اجون 


)2( 2009 آحسب ده و وه . با کالوربا علوم تجر يبية‎ )١ 


57 1 ۲ 2 
ب) نضع من اجل كل عدد طبيعي ” غير معدوم: ET‏ 
بين أن (,") متتالية هندسية أساسها < 


(un)‏ المتتالية العددية المعرفة ی : 1- = ولا ومن اع 13 علد طبیعی Un +1 6 n‏ = لاه 
(,ه) المتتالية العددية المعرفة من أجل كل عدد طبيعي « ب : ر + ہل = ره . 
فى كل حالة من الحالات الثلاث الاتية اقترحت ثلاث إجابات » إجابة واحدة فقط منا صحيحة » 


حددها مع التعليل. باكالوريا علوم تج يبية 2011 (1) 


بالتوفيق صفحة 5 من 29 إعداد : ا.عام جمال 


الشعب الغلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


فيب هو 5 1 
2. نباية المتتالية () هی: ا- 0+ بيات و ج نوت 
أ 3 علد ۳ طعي با هیچ هشیب 3ع + 1| 1 و 
الت اب طبيعي 0 2 * 
ga] 5‏ 1-37 1-37 
5 5 8 ۳ 5 
5 9 ب 1 بر بح 1 رگ 


في المستوي المنسوب إلى معل متعامد ومتجانس مثلنا 24 
للمستقيمين (۵) و (0) معادلتيهما على الترتيب: ١‏ 


1 1 
ات یش يبو 3< - لا ۱ سک با 
1) لتكن المتتالية (..) العرفة علا جموعة الأعداد ‏ سب 
الطبيعية ۸ ب : 6 = » ومن أجل كل اعدد طبيعي »۰ و + ماج = بب . 
ا-انقل الشكل 9 مثل على محور الفوال الحدود التاليّة: ولا 6 U2 6 U1‏ © ولا ويه : دوك حسامها مبررا 
خطوط الرسم. 
ب- عين إحدائي نقطة تقاط الستقیمین (۸ 
ج- اعط كينا حول اتجاه تخیر التتالية (n)‏ ۰ 
1(2 باستعمال الاستدلال بالتراجع» اثبت بت أنه من أجل كل عدداطبي آل 2 < . 


ب- استنتج اتجاه تغير المتتالية ٠ (un)‏ با کالورنا علوم جر ببية 2010 


3 ) نعتبر المتتالية (un)‏ ) العرفة من أجل كل عدد طبيعي « بالعلاقة: ج - ينح بن . 
امن أن اة( هتدسية يطلب دين اساسا ود‌ها الأول: 
ماي اسآ« 
حج- ا سحب بدلالة م اجموع 5 حیت: Sn = uo + v1 +... + Up‏ وا ستنتج اجموع 5 حيث: 
وله + ...+ ولا ونه ح رگ ٠‏ 


ه عدد حقيقى موجب ناما ويختلف عن ۰1 

٠ متتالية عددية معرفة على ۸ ب : 0-6؛» ومن أجل كل عدد طبیعی 7 6 1+ ,۷ = بين‎ (un) 
1 1 Cl Lua 

(,«) متتالية عددية معرفة من اجل كل عدد طبيعي ۸ ب : جس ,»ره 

1. |- بين ان (ü8)‏ متتالية هند سيه اساسا 0 ۰ 


° 9 


بالتوفيق صفحة 6 من 29 إعداد : ا.عام جمال 


الشعب الغلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


ب- اكتب بدلالة « و » عبارة ره ثم استنتج بدلالة « وه » عبارة ن . 

ی قم العدد الحقيقى » التى تكون من أجلها المتتالية (.») متقاربة. 

بر 3 7 0 
2 نضع 3 حو باكالوريا علوم تجريبية 2011 (2) 

- احسب بدلا له م ) احموعین Tn 9 Sn‏ حيث: Un‏ ...+ وله + Sn = uo‏ و ما ...+ ولا ٠ In‏ 
رین 8 
نعتبر المتتالية العددية (رن) ) المعرفة محدها الأول 1 - ونه ومن ن اجل كل عدد طبيعي « E‏ رتك و 


1) لتكن ۸ الدالة امل عل ال سب[ کل 
۵ مر ۱ 


؛ 
h(a) = 2۵5‏ و( ©) تمثيلها البياني و( 0۳ 
9 متعامد ,@ ار الشكل المقابل) . 

) -أعد رسم الشكل المقابل علق ورقة الإجابة ثم 


0 عل عر الفواصل الحدوذا واه اه وه و 
3 0 و موحعا خطوط الإنشاع) : 


ب) -ضع مینا حول اتجاه تغير ( (i)‏ ) وتقاراتاء 
2 ) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي انا > ,۰۵ 
( 


0 ات اجاه تغير المتتالية ٠ (un)‏ باكالوريا علوم جر ربية 2012 )1( 
1 


213 


ب 


3 

ب 

(,») المتتالية العددية المعرفة بحدها الأول = » و من أجل كل عدد طبيعي ۸ : ۷-3 +3 = بین ٠‏ 
1) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي « : 4 > ا > 3 . 


200 أ‎ u2 + Tun —12 | SET 
متزايدة‎ (un) بين أنه من اجل كل عدد طبيعي ۸ : سکس - ين - بب : استنتج ان‎ 2 
تماماء‎ 


3) برر لاذا (.») متقاربة. باكالوريا علوم تجرريبية 2012 (2) 


(un) (4‏ ) التتالية العرفة على ۷ ب : ( )3 — ٠ = ln (u,‏ 
1 برهن آن ۱ (un)‏ ) متتالية هندسية أساسها + 4 ثم اسب حدها الاوك 


بالتوفیق صفحة 7 من 29 اعداد : ا.عام جمال 


الشعب الغلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


ج) نضع من أجل كل عدد طبيعي ^ : (3- ين) ۰.0 × (8 - یم( مهم : 
اكتب ,8 بدلالة » » ثم بين أن د = 2 مال . 

1 ) المتتالية (,:) معرفة على ]2 ب: 
1 سن أن :جب متتالية هندسية يطلب تحدید آساسپا و حدها الأول: 


2 أ خسن lim Un‏ » 
5 ولج در 


gnt1 


Un = ۳3 


Un+1 = VDun + 6 6 n مغر فة ب: مه » و من آجل 13 علد طبیعی‎ (un) المكتالية‎ II 


1) برهن بالراجم أنه#6يمن أجل كل عدد طبيعي » 6 > ا > 1 . 
2 ادرس اتجاه تغير«التتالية س . با کالوریا علوم تجريبية 2013 (1) 


3 أ) برهن أنه » من أجل کل علا د ,طبيي ۰ (-6) 2 ك دسم - ٠6‏ 


. ب )بين أنه» من أجل 1 عد د طبيى ۷ 6 un SOR.‏ - 6 < 0 » استنتج im n‏ 
ي الشکل القابل» +0 001( 0 للدالة م العر فة 
على المجال [0:1] بالعلاقة f)‏ و (0) المستقيم 
ذو المعادلة »= ٠‏ 
1) (,:) المتتالية العددية المعرفة على ۲۷ بحذها الأول» 
۰ و من اجل 13 عدد طبيعي n‏ 


۰ بسا‎ = J (u 


)اعد رسم هذا الشكل في ورقة الإجابة» ثم مثل 
الحدود ۵ © U1‏ 6 وله و :» على مور الفواصل دوك 
حسابهاء مبرزا خطوط المثيل. 


ب)ضع تفينا حول اتجاه تغير المتتالية به ا دم وس 
ب) ضع كمينا حول امجاه تخیر المتتالية 2 و سس 
ر با کالوریا علوم تجريبية 2013 (2) 
2 ) أ)أثبت أن الدالة م متزايدة تماما على [0:1] . 
ب)برهن بالتراجع أنه » من أجل كل عدد طبيعي © 1> ,»>0 . 
ج) ادرس اتجاه تغير المتتالية (مد) . 


۱ 


أ 


بالتوفيق صفحة 8 من 29 إعداد : ا.عام جمال 


الشعب العلمية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 
3 ) (,ن) المتتالية العددية اردان لك سین : 
أ) برهن أن (,») متتالية هندسية آساسپا 2 بطب حساب حدها الأول و . 


ب) احسب نهاية (,») . 


مرین 12 
لتكن (مت) امتتالية العددية المعرفة کا يلي: 1= » ومن أجل كل عدد طبيعي 5 » ب - ,»2 كك برل 
و (,») المتتالية العددية العرفة كا يلي: من أجل كل عدد طبيعي ۰۷ 4+ ب = رن 8 


یں ع س 


1( بين ان ( (Un)‏ ) متتالية ال الب مين اساسا وها الاول: 


2 اکتب کلمنتمو ہه بدلالة « . با کالوریا علوم تجرريبية 2014 (1) 


3 ادرس اتجاه تغیر الالية 5 عل ‏ . 
4( احسب بدلالة « اجموع 59 + ...+ وا ٠ Sp = uo‏ 
5) تک ن (س) المتتالية العددية العرفة قل مک بلي [1 - عشب ) 5 - ,نا . 


ن آن التتالیة (wn)‏ متزايدة ماما على ۱ ۰ 


بین 
ا (وwW‏ = ما لا 


n+ +00 


) نعتبر المتتالية العددية (,») المعرفة على جموعة الأعداد الطبيعية ۱۷ لها الغام: "يذه = .» . 
e (‏ هو اساس اللوغاريتم التيبيري) . 

1( ا ا ر ال هد رطا کیت ساسا و عر ها رن 

2 احسب „iM n‏ »مادا استنتجح؟ 
3( احسب بدلالة « اجموع حيث: Sp‏ » با كالوريا علوم جر ربية 2014 )2( 
1 ) نضع» من أجل كل عدد طبيعي « » (,0)ط = ,۰ ( یرم إلى اللوغاريتم اليبيري)۰ 


» P, =1n(uo X u1 X u2 X ... X احسب بدلالة ” العدد : براه ححيث: (ررله‎ 1 (2 


ب)عين جموعة تم العد د الطبیعی 7 حیث: 0 < 47 + P,‏ » 


بالتوفيق صفحة 9 من 29 إعداد : ا.عام جمال 


الشعب الغلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


ETE‏ را کل عدد طييي ب :1 كتج un)‏ + 1( = با 


1 أحسب له © ولا و ونا ۰ 


( 
2) اث 200 E‏ 
) بين 
) نضع 


3 بين أن المتتالية (») متناقصة. هل هي متقاربة ؟ علل. 


4 من أجل کل عدد طبيعي ‏ : (» +401 = ۰ 
ثبت أن (n) ١‏ ) متتالية دسیة صا وحدها الأول. 


7 
پاب un‏ مله بدلالة 42 3 ثم احسب ٠ „iM n‏ با كالوريا علوم جر ببية 2015 )1( 
ج) بين أنه نگل كلدم من ۷ : )113+ 2 + (n +1)(—-n‏ = من صا + ...+ نصا + ون 


الستوي منسوب إلا اللا اللتعامد و التجانس (0:7:7) . 


1 ) ۶ الدالة المعرفة على الجال | +٠١‏ ٠ا‏ را - (»)/ و (ر) تمثيلها البياني. 


2-1-1 


1) عين اتجاه تغير الدالة ۶ على المجال ]عم :۵] . 
2) ادرس وضعية (,0) بالنسبة إلى المستقم () خاي المعاذلة « = ر . 
3 مثل (,2) و (2) على الجال [0:6] . 
1 ) نعتبر المتتاليتين (ی) و (,) المعرفتين على 3 کید رر ۱ 5ج 0 
1( ) آنی عل حامل عور الفواصل الحدود: 0 © U2 6 U1‏ و U2 6 U1 © UO 6 U3‏ ووه دوك حسامبا. 
ب) من اتجاه تغير و تقارب کل من المتتاليتين ," و ,ن ٠‏ 
3+2 


2 ) ام ثبت أنه من أجل كل « 7 من N‏ اويا اد د ان 
ب) استنتج اتجاه تغیر كل من المتتاليتين (un) 9 (un)‏ » 


3( 1 أثبت أنه من أجل کل « من 8 : ی 
یں وين ع 7-1 
ب) بين أنه من أجل کل « من ۷ : (2) > باه ۰0 
ج) استنتج آن: 0= „im (un - un)‏ 4 9 حدد نباية 513 من () و (۲) ٠‏ 


با کالوریا علوم تجر يبية 2015 (2) 


بالتوفیق صفحة 10 من 29 اعداد : ا.عام جمال 


الشعب الغلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


1 ) ۶ الدالة العددية المعرفة على المجال ]مم+:0] ب : ۷/2۲8 = (2)/ . 
(6) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى امعم المتعامد والتجانس (0:7:7) . 


1( . احسب ()/ صتا ٠‏ 
ب-ادرس اتجاه تغير الدالة ۶ ثم شكل جدول تغيراتها. 
2 عين |حدائيي نقطة تقاطع المنحنى (0) مع المستقيم (۵) الذي - ب معادلة له. 
3) ارسم (0) (د) . علوم تجريبية ( المسرب 1) 
(un) ( 1‏ المتتا لم الد دة المعرفة ب : 0 = ۷0 ومن اجا 13 عد د طبیعی ۰" » را زر سا 
1( مثل 2 الشكل الشابق عل"حور الفواصل 4 الحدود 0 © U2 6 U1‏ و ولا (بدون حسابها) مو عا 
خطوط الا اشاء. 
2) ضع تفينا حول اتجاه تغير المتقالية 9س أو تقار ما. 
3 أ-برهن بالتراجع أنه من أجل كل عیذ طبيعي «ه 4 > ,سه >0 . 
ب - ادرس اتجاه تغير التتالية ۹5 
0 بين او اجل کل عدد طبيعي 7 ) W4 - un.)‏ كروي - 4 
ثم استنتج انه من اجل كل عدد طبيعي "۸ : (NN (4-o)‏ 


1 ) ۶ الدالة العددية العرفة على المجال ]مه+,0] ب : ت - (مز . 


2-1 2 


۶ 


ب) ادرس اتجاه تغير الدالة ۶ ثم شكل جدول تغيراتها. 
2( ین آنه من اجل کل عد د حقیقی من ا جال | 0+ :0| : 0< ٠ f(2)‏ 
1 ) (,ه) المتتالية العددية العرفة على ۱۷ بحدها الأول 1 - و" 
Dun 1‏ 
و من أجل كل عدد طبيعي ” › مسب 


بالتوفيق صفحة 11 من 29 إعداد : ا.عام جمال 


الشعب الغلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


1) أ) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي : E‏ 
ب) ادرس اتجاه تغير المتتالية (,») > ثم ارف 
2) (س) المتتالية العددية المعرفة على ۱۷ ) یل: 1س 
) برهن أذ :زه متتلية هندسية آساسپا - » یطلب حساب حدها الأوك ب 
ب) اكتب بدلالة « عبارة ثم استنتج عبارة ,» بدلالة م . 


چا احسب اة المتعالية ا علوم تجريبية (المسرب 2 ) 
3( اكتب بدلالة « اجموع ,5 حيث: ...ا 0 ۳ 


رین 18] نعتبر ال اعد دية ۶ العرفة على المجال [0:4] - 7 کا يلى: لل ان 
1 - أ) بين أن الدال# متزآيدة تماما على المجال 7 . 
ب) بين أنه من أجل کل ,عدد«حقيقي ومن الخال 1( (۶)۰ رنتمي إلى 1 ٠‏ 


2- کن المتتالية العددية (un)‏ المعرفة عل N‏ خد ها الاول 4 = ولا و («)[ع< بسا » من آجل کل عدد 
طبيعي ۰ ۰ 
۸ برهن بالتراجع انه من اجل کل عدد یره » 6 مد > ۰۵ 
ب) ادرس اجاه تغير المتتالية ( (un)‏ م استنتج له متقاربة. 
دين آنه من جل کل عدد طبیعی : 0ب . 
4- لتكن (,») المتتالية العددية العرفة على ۸۷ كم یلی: 22 +2 -, 
أ) برهن أن المتتالية (,م) )ای ناگ نایم وحدها اد 55 
ب)| کتب ينه بدلالة ۰7 ۱ 
ج) استنتج أن مت -.ه وذلت من انين کل عده عر طبیعی "۰ ثم احسب ,"نا . 
تمرين 19 | (ن) متتالية عددية معرفة على ۱۷ ججموعة الأعداد الطبيعية بحدها الأول 0- مه ومن أجل كل 
. 2+ ولا 
عدد طبيعي 7 ب : طن ۱ ۱ 
ولتكن المتتالية )٠,(‏ المعرفة من أجل كل عدد طبيعي « ب : = 
اين أن ا زب هدس يطلب یی اساسا موه الول و 


2- أ)عبر بدلالة « عن عبارة الحد العام ,ره . 
ب) استنتج عبارة الحد العام Un‏ بدلا لد" ۰1 ج) احسب „iM n‏ ۰ 


بالتوفيق صفحة 12 من 29 إعداد : ا.عام جمال 


الشعب العلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


3- أ) احسب بدلالة ‏ المجموع: ..٠٠,‏ .++ = ,5 . (علوم تجريبية - الدورة الاستراكية 2016 (2) 


ب) تحقق آن: ( مه 1) 3 - 00 - وذلك من أجل كل عدد طبيعي طبيعي ۰ ٠‏ 

ج) استنتج بدلالة » اجمو اي e‏ 
تمرين 20 | (,) و (,ن) متتالیتان معرفتان على جموعة الأعداد الطبيعية ۸ کا یل: 
=“ و من أجل کل عدد طبيعي ۰۰ بت - 3= ہیں و س = ر ۱ 


1( أ) برهن بالتراجع آن: من أجل کل عدد طبيعي ۰۷ 1> ,۰0 
ب) بين أن المتتالية (,س) متزايدة تماما ثم استنتج آنها متقاربة. | با كالوريا علوم تجريبية 2017 (1) 
2 أ) بين آن المتتالية, أ هندسية أساسها 7 ثم عبر عن حدها العام ٠,‏ بدلالة « . 
ب) آثبت آن: تن أجل "کل عدد طبیعی » - - 1= مه ثم استنتج النهاية ,»سنا ٠‏ 


رین 21 


لستوی منسوب إلى امعم المتعامد والتجااس fl‏ 0( ۱ 
ر الدالة المعرفة على المجال [4:1-] کا يل: ا = 
رلیکن (,0) المنحنى المثل لماء (۸ (۵) الستقیم ذوالمعادلة »= 


یں یں 


1 تحقق أن الدالة ۶ متزايدة تماما على الجال [4:1- ] ثم بين آن: 
من أجل کل [4:1-] e‏ » فان [1 :61-4 f(a)‏ 


با کالوریا علوم تجريبية 2017 (2) 
(un) ( 1‏ متتالية معرفة د ها الأول 0= مه ومن 15 13 عد د طبیعی e Un+1 = f(un) 6 N‏ 


1) انقل الشکل القابل ثم مثل على حامل مور الفواصل الحدود م" » :> وه و ده 
2( برهن بالتراجع أنه من أجل کل عدد طبيعي »4 > ,ند > 4- 


3( لتكنخ التتالية العددية (un)‏ العرفة کایل: من جل 13 علد طبیعی 0 6 پر 1 = ٠ Un X Un‏ 
أثبت أن المتتالية (,م) حسابية أسامها ‏ ءثم احسب المجموع 5 حيث 


S = uo X Ug + v1 X U1 +... عل‎ U2016 X 2016 


بالتوفيق صفحة 13 من 29 إعداد : ا.عام جمال 


الشعب العلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


نعتبر المتتاليتين (.:) و (,:) المعرفتين على جموعة الأعداد الطبيعية ٩‏ کا بلي: 


1 ی ورو الدورة الاستثنائعية 2017 (1 
ر )1( 


2( اکب Un+2 = Un+1‏ بدلالة Un‏ جح ٠ Un+1‏ 
ب) باستعمال البرهان بالتراجع أن المتتالية (,») متزايدة تماما والمتتالية (.) متناقصة. 
3( نعتير المتتالية (Wh)‏ المعرفة عل N‏ كا يل Wn = Un — Un‏ ۰ 
برهن أن التْتالِة,4) هندسية يطلب تعيين أساسها ي وحدها الأول «» ثم عبر عن ,م بدلالة » . 


4) ب بين آن الان (Un)‏ وز (un)‏ ) امتجاورتان. 


E CDS sa i‏ یش - ر ايان في الستوي 
امسوت إلى امعم التعامد والتجااس 2 24 04 شم (۵ العاد لد 2 از 
0 عدد حقيقي موجب» (un)‏ التتالية العددية المعرفة عل N‏ عاد ها الاول 10 حيث 0 = ولا 
رمن أجل كل عدد طبيعي ۸ : (.0)/ حت وا 
1 ) عين قيمة » حتی تکون (») متتالية ثابتة. 
II‏ ( نصع 2 كل ما يل 5 ع 0 
1) أ)اتقل الشكل المقابل ثم مثل على حامل مور الفواصل 
الحدود U2 6 U1 6 Uo‏ 6 ولا (دون حساب الحدود) 
ب) ضع نينا حول اتجاه تغير المتتالية (بن) وتقارمساه + ؟ 


: 7 ا الدورة لاسا 2017 (2 
2) نعتبر المتتالية (,) العرفة على #« ب : حط پر.. [الدورة )2 


أ)برهن أن المتتالية (,:) هندسية أساسها + يطلب تعيين حدها الأول. 


3 ( احسب بدلالة م اجموع 5 حيث: 206+ Up‏ + ...+ بيرلة + e Sp = Un‏ 
Oy‏ ۳ 0 1 1 1 01 
م ع له ۱ ی on‏ ا ES‏ ااا ع i E‏ 


بالتوفيق صفحة 14 من 29 إعداد : ا.عام جمال 


الشعب العلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


(un)‏ متتالية عددية معرفة مد ها الأول مه حيث 1- وه 


۶ 9 
ومن أجل كل عدد طبيعي « : عن 


1) أ) برهن بالتراجع SS‏ 
ب) بين أن (,) متتالية متناقصة تماما على ١‏ واستنتج أنها متقاربة. 


2) نضع من أجل كل عدد طبيعي «: لس = ,ه باكالوريا علوم تجر يبية 2018 (1) 


- أثبت أن المتتالية (,ه) حسابية أساسها + يطلب تعيين حدها الأول. 


3( عبر بدلالة « عن مه و ۾» » واحسب „im n‏ 
4( ن آنه 7 الک ,ود طبیعی ۰: (1-2) 2 = فين ا ل u11‏ + وناولا 
یں مں 1 ر 0 3 nUn‏ 1 ... | 1/1 1 00 


(. متتالية عد ها بل : 0= ون 


ع 
ومن اجل كل عدد طبيعي « : لاله = بن 


1) احسب كلا من بن » ون و وب . باكالوريا علوم تجرربية 2018 (2) 


2 بين أنه من أجل کل عدد طبيعی « : 1 < 7 غ استنتخ اتجاه تغير المتتالية (,:) . 


(Un (3‏ متتالية عددية معرفة من أجل كل عدد طبیعی ۸ ب : 1 كل 2n‏ ,رنه 


) 
أ) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي «) ,»۰ . 
ب) استنتج 0 الحد العام لمتتالية ( n)‏ ) بدلالة ” ثم احسب Un‏ ۰ 


4) احسب الجموعين ,5 و 7 حيث: 
F...+In =)‏ 8 ماح 86 Sp = In‏ و 2018م سدس حك 60 حل ۳۹۹۶ 6 1 
تمرين 26 
(un)‏ لاله العددية المعرفة ی : 13 - وه ومن آجل کل عد د طبيعي 0 6 - ات E‏ 
1( کک کک ہہ طبيعي ۸ » 1 < ,نا ۰ 
(un) (2‏ التتالية العددية المعرفة عل un = In(un —1) : N‏ ۰ 


۶ 


انت أن العا زيم سابة رطلب ین اساسا وحدها الا رل 


بالتوفیق صفحة 15 من 29 اعداد : ا.عام جمال 


الشعب العلنية سلسلة ف التتالیات BAC2022‏ 

3( اكتب ,» بدلالة « ثم بين أنه: من أجل كل عدد طبيعي ‏ » 7 +1 = ينه واحسب عند ر صا 
یں ےس n+1‏ 

4) بين انه: من اجل کل عد د طبيعي 7 » هت ۰ 


تمرين 27| ۶ الداالة العرفة على المجال ]4:7] ب : 4 +۷۳72 = )۶ 


1) أ) بين أن الدالة ۶ متزايدة تماما على المجال ]4:7] . 
ب) استنتج أنه: من 1 كل عدد حقيقي « من المجال ]4:7 فان |47 € f(z)‏ ۰ 


فان 4 - م9 + 2 


2) برهن أنه: من اجل كل عدد حقيقي » من اجال ]4:7] فإ م () ]1 ۰ 
ثم استنتج أنهة من أجل كل عدد حقيقي + # من المجال | ]4:7 فان 0 < ه- رهام 


(un) (3‏ المتثالية العلتاذية فقو : 4 = مه ومن Un+1 = f (Un) E‏ » 
أ) برهن بالتراجع امن یل کل عدد طبيي طبیعی ۸ : 7 > ہس > 4 . 
ب) استنتج اتجاه تغير المتتالية ابن آنا ۳ با الوریا علوم تجريبية 2019 (2) 


یں 1 
)١ (4‏ بين انه: من أجل كل عدد طبيعي «* 2N VY‏ ۰۲-۹ 
ب) استنتج أنه: من أجل کل عدد طبيعي"» : 3# > با - 7 > 0 ۰ ثم احسب 
نهاية المتتالية (,) ٠‏ 
| تمرين 28 | المتتالية العددية (,) معرفة ب : »= » ( ۰ عدد حقیفی)<» 
ع 9 4 
ومن أجل كل عدد طبيعي ۸ : 1- ,نا = يبرن ٠‏ 
1) نفرض أن 4 دين.. 
ل ی 
عر تال العددية (رن ) العرفة على موعة الأعداد الطبيعية ۱۷ ب : 4+ Un = Un‏ ۰ 
, آثبت أن العالية (مم) هندسية آساسپا 7 ٠‏ 0 )1( 
ب. اکتب عبارة الحد العام » پدلالة « و ه ثم بين أن المتتالية (,») متقاربة. 
ج. نضع من أجل کل عدد طبيعي : ,ل ...+ رس + رن + ونه = ,5 ٠‏ 


سس .° بدلالة « وه ثم احسب برى ٠. lim‏ 
5 5 5 مملج در 


بالتوفيق صفحة 16 من 29 إعداد : ا.عام جمال 


الشعب الغلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


التتالية العددية (un)‏ معرفة كيل: 0 ومن أجل 13 علد طبیعی un+1 = SU, - 28-3 : n‏ 


1( احسب كلا من ,"و يه ثم من اتجاه تخير المتتالية (,») . 

2( ن (un)‏ المتتالية العددية العرفة على ١‏ ب : 1+ Un = Un ~n‏ ه 
أ أن ام فال هدسية اساسا فطل ساي تعد ها الازق: 
ب۰ اكتب ,ن بدلالة « ثم استنتج عبارة الحد العام ر بدلالة ٠”‏ 
ج. ادرس :ااه ت المتقالية ب ۲ 

3( من أجل کل عد طبيعي 7 نضع: U1 +... + U‏ + ولا = ٠ Sp‏ 
أ.بين أنه من "یل كل#عدد طبيعي ۰: (3-م- + "3) < = ,5 . 
ب. احسب: li 9n‏ 

تمرين 30 المتتالية العددية (,ه) للعرفةا عل ب : 3+ مك = ب 

1) بين أن المتتالية (,») حسايية بطلاب تیگ ها الأول مه . 

2 مق أجل کل عدد طبيعي ١‏ نضع: u‏ + ۰ .۳ + ود Sp = Uo‏ 
آ. ین آنه من أجل کل عدد طبیعی :ف اوو رود تا 


ب. عين قيمة العدد الطبیعی « حيث: 30132- = ,5 


3( المتتالية العددية (un)‏ حدودها موجبة تماما و من أجل کل عد د طبيعي 0 ۳ ۱۰ 


أ. اكتب عبارة الحد العام به بدلالة « . با کالوریا علوم تجريبية 2021 (1) 


ب. بين أن المتتالية (,ه) هندسية ۳ 
4( من أجل كل عدد طبيعي « نضع: | 5507 .+( = )واه + S4, = lool = j)‏ 


احسب 5 بدلا لد" 50 


المغالية العددية زر معرفة حدها الأول وه حیث: ادن 
ومن أجل کل علد طبيعي « : )5 + ٤ g (n‏ 3 یرم 


1) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي « : 3 > ,به 


2) بين أن (.») متزايدة تماما ثم استنتج أنها متقارية. باكالوريا علوم تجرريبية 2021 (2) 


إعداد : ا٠عاص‏ مال 


بالتوفيق صفحة 17 من 29 


الشعب الغلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


3 المتتالية العددية (,ن) معرفة على ٩‏ ب : (,» - 368 = ,ن 
3 ۳ ۳ ع ا ۱ ۶ 3 
5 احسب 20 9 بين ان المتتالية (un)‏ تا اا ۰ ۱ ۱ 
باه اكتب بدلالة « عبارة الحد العام ٠,‏ ثم استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي ۸ : 


3 n 
۰ [im حه احشت ون‎ . =38-3 )3( 
0ب(‎ 5 8 


4( نصع من أجل کل عدد طبيعي « : P, = )3 - uo) x )3 - u1) xX... xX (3 ¬ un)‏ 
احسب ,۶ بدلالة ۰ 
32 عبر الدالة ۶ المعرفة على لجال ا ] باق 0 
eel‏ ی (. 
N7 )1(‏ ا 
-ادرس تغيرات الدالث ء باكالوريا رياضيات 2008 (1) 
- پاستعمال منحیی دالة ارو ا و النحیی (6 
-أرسم ي نفس امعم المستقيم (D)‏ النتي معادلته: مد رن . 


Uo - 2 5‏ 
2( نعرف المتتالية (, 0 ا مجموعة ۸ كالاق: بيج 
أ- استعمال (2 ل و 


3( أ-برهن بالتراجع من من عقي n‏ لدينا: 5 > U,‏ > 2 وارلا N1‏ 
ب- استنتج ان 0) متقارية. اجب „i Un‏ ۰ 


| مرن 33] (, 0) المتتالية المعرفة بحدها الأول 1-2 ومن ن أجل كل عدد طبيعي : 1 +30 = يبرن 


1 - احسب ل و ولا و ون . 
0 ال ا ر 


برهن بالتراجع ان (,۲) متتالية ثابتة. 
8 استنتج عبارة Un‏ بدلالة م ۰ 


- احسب ,0 صا . باكالوريا رياضيات 2008 (2) 
8 5 5 1 "2 2 
3- (11) المتتالية العددية العرفة من أجل کل عدد طبيعي « ب : (و3) = 
- احسب المجموع 5 حيث: ,7 + ...+11 +۱ 5-۲ 


بالتوفیق صفحة 18 من 29 اعداد : ا.عام جمال 


اشع اه سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


1 نعرف الدالة العددية ۶ على الجال [1:5] بالعبارة: ( )3=( 5 
ليكن (©) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم التعامد والتجانس ( 7:7 :0) . 
الوحدة على الحورين SCM‏ » 
2 0 3 
2 نعتبر المتتالية العددية (,6) المعرفة على ۸ بحدها الأول 5 - مت و بالعبارة: )+( ی 
أ- أحسب يونا باكالوريا رياضيات 2009 (1) 
ب- استعفلبالمنحى (0) وا مستقيم (۵) هثل الحدود ون » :۰۷ ونا على مور الفواصل. 
3 أبرهن أنه من أجل كل عداد طبيعي «: 75 < :۰۷ 
ب- بين أن المتتالية (,0) متتاقصة 2 تماماء ٠‏ ماذا استنتج بالنسبة إلى تقارب (,0) ؟ 
4 - برهن أنه ہما يكن العدد الطبيعي فات؛ E ` (Um‏ 
ب- استنتج أن (5 - ,) 6 > im U, la «uy v5)‏ ؟ 
رين 35 
(,) التتالية المعرفة بحدها الاوك 0= Uo‏ قاطا کل عدد طبیعی ٠‏ :#1 م2 + ,30 = يبرن ٠‏ 
(Vn)‏ التتالية العرفة من أجل کل عد د طبيعي ” کایل: ۱+۰۵ ,۲۷ حياث هو 6 علودان حقیقیان. 


1ن ع وق فيك كرن اللعالنة ن ماله هندسة لب سات اساسا اها الاوك 


2) احسب كلا من ,۲۷ و ,7 بدلالة م . باكالوريا رياضيات 2009 (2) 


3) احسب المجموعين 5 و '8 حيث: ,۷ +...+و۷ +۷ +۷ - 8 و رلا + ...+ ونا + رن دول = S'‏ , 
أ- عين حسب قي العدد الطبيعى « بواقي القسمة الإقليدية للعدد "3 على 5 . 
ب- عين قي العدد الطبیعی « الى یکون من آجلها ا مضاعفا للعدد. 5 
الدالة لعددية ۶ معرفة على ]6+ :0| كا بلي: 227 = (۶ ۰ (6) النحنی المثل للدالة ۶ في 
المستوي النسوب إلى المعلم التعامد التجانس ( :7 :0) کا هو مبين في الشکل آدناه. 
1) بين أن الدالة ۶ متزايدة تماماء 
بالتوفيق صفحة 19 من 29 إعداد : ا.عام جمال 


4 


( 
( 
( 
( 


الشعب الغلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


2 (,) المتتالية العددية العرفة ب : 3 - ,نا و من أجل كل عدد طبيعي « : (,0) ۶ = يبنا 
أ) باستعمال المنحنى (,0) والمستقي (4) مثل» على حامل مور الفواصل» 
و 0 © ÜU,‏ « 4 3 4 و U,‏ 0 0 

3( معن بارا یل کل عد دم CEE‏ ين عدن 
التتالية (,0) متناقصة 


e 


1 1 
4 3 ید 70-90 واستتج أنه من أجل ا رل 


mF FÎ 6‏ 1 
کل عدد طبیعی طبیعی "رز 2 > يمنا > 0 ببس 0ك 


ب) برهن بالتراجع أنه من أجل کل عدد طبيعي : (2) ۵ > ,تا >0 با کالوریا رياضيات 2014 


رين 37] نعتبر المتتالية العددية (,»] ا فة9 يدها الأول 1 = مه 
ومن أجل كل عدد طبیعی ۰ 8+ .7 - ۷ 
1( برهن بالتراجع آن: من أجل كل عدد طبيعي « ییا ٦ے‏ .3 . 
2) نضع من أجل کل عدد طبيعي ۰ : 7۳ +7۵+۰.۰+ 21-7 وگ ی + ون مه = ب5 ۰ 
1 احسب بدلالة « المجموع ,5 ثم جد علاقة بين ,5 و ,5 . 
ب) استنتج آن: من أجل کل عدد طبيعي ۰ 200-31 - 7۳۵ = ,5 × 8ے 
3 )) ادرس حسب قي العدد الطبيعي « بواقي قسمة العدد "7 على 5 . 
ب) عين قي « الطبيعية حتى يكون ,5 قابلا للقسمة على 5 . باكالوريا وياضيات 2017 


/ الدالة العددية المعرفة على المجال ]1:مه - [ ب : 0 - f)‏ 
(,») المتتالية العددية المعرفة على 7 بحدها الاول 3- = » ومن 
اچ کل عدد طبيعي unx1 = f (un) ¢ n‏ 

ليكن )٥,(‏ القثيل البياني للدالة ۶ في المستوي المنسوب إلى المعلم 
التعامد التجااس ( 2:7 :0) و (A۸)‏ هو الستقیم ذو المعادلة »= ن 
(آنظر الشکل المقابل) 


بالتوفیق صفحة 20 من 29 إعداد : أ.عام جمال 


الشعب الغلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


1( اغد رسم الشكل عل ورقة الاجابة 9 مثل الحدود U2 6 U1 © Uo‏ و ولا عل عور الفواصل دوك 
حساممها ميرزا خطوط القثيل » اعط تمينا حول اجاه تغير المتتالية (un)‏ وتقارماه 


2) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي «: 1- > ر > 3- . 


3) أ. بين أنه من أجل كل عدد طبيعي « : (1 + (un‏ د < 1+ يبون ٠‏ 
ب. استنتج أنه من أجل كل عدد م ال ال 


4) نضع من + ...+ u‏ + ونه = 5 ٠‏ با لوریا رياضيات 2018 
- بين أنه من أل كل عدد طبيعي 0 : 0 > (1+ )+ ...+ (1+ )+ (1+ مم > |1- 0 
واستنتج و لا ° 

الدالة العددية ۶ معرقة على لمجال ورن ب  :‏ شش - (مز , 

1 آ. ادرس اتجاه تغير الدالة باعل الكل (1:4] . 

ب.ء. آثیت أنه من حل کل عدد حميفق من اجال ]4 :1] فإن: ]1;4[ € f(z)‏ ۰ 
2. التتالية العددية (un)‏ معرفة حدها الاول 0 حيث: 2 = مه و من 17 كل عد د طبیعی 19 


۰ 1+ = (un) 


۲ رهن بالتراجع شم طبیعی ۰ 4 < un‏ < ااه 
ل یه دیق مدي ب كا ا ۰ 


4 اجموع 9 معرف : ه87 + ...+ و80 + و80 + ونه = ٠ Sp‏ احسب 5 بدلالة م ۰ 
المتتاليتان (بس) و (,ن) معرفتان على ٩‏ ب : 


uo = -1‏ 3 = وره (» عدد فيقى ) 
3a un‏ = 1( + مم3 = Un+1‏ و م30 = 1( + 300 = Un+1‏ ي 


Wp = Up — Up : معرفة على 7 ب‎ (Wn) المتتالية‎ 


بالتوفيق صفحة 21 من 29 إعداد : ا.عام جمال 


الشعب الغلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


1( ۲ احسب رس ثم احسب س بدلالة « . 
ودين أن س متتالية هندسية اساسا -60) . 
حه اكتب عبارة ,س بدلالة « وه » ثم عين قم » حتی تکون: 0= ,۷« ۰ 
فرض في كل مايل: 5 >0 > ۾ باكالوريا رياضيات 2(2020) 
2 أ. أثبت أن المتتالية (un)‏ 0 تماما رت الل ة تماماء 
يي هي سم رم لد 
4( احسب بدلالة »هالمجموع 5 حيث: 0 + ...+ u1‏ + ونه = S‏ » 


lun + 4 ۰ ۱ ۲ 3‏ 
المتتالية العددية (, ) معرفة با : ا ۷و و من أجل كل عدد طبیعی طبيعي :n‏ ل تك وبين 


11 


i‏ تحمّق أنه من أجل كل عدد طبيشي«7” 2 ع بس حت بوملا 
ب. برهن بالتراجع أنه من جل كل 9 و وب > مد > و- 
ج بين أن المتتالية (,») متناقصة تماما ثم استنتج آنها متقارية. 
2) المتتالية العددية ی +0 معرقة من أججل کل عدد طبيي ج پا ت۳۹ 
به اکب ب للم اتج أن من أجل كن مدد يي ل 2 شر = با 


. ۱ 3 
ب. نضع من کل عدد شيعن (2- )ما+. .. + 2- جك )يرا + (2 - حش )را = ,8 


احسب Sn‏ بد لا لد" n‏ 


| تمرين 42 | نعتبر الدالة العددية ۶ المعرفة على المجال (0:2) بالعبارة = 
1/ - ادرس تغيرات الدالة م على المجال (0:2) 
ب- أنشيء (0) المنحنى المثل للدالة ۶ في معا متعامد ومتجااس :2 :0) ۱ 
(الوحدة على الحورين 4cm‏ ( ۱ 
a‏ برهن أنه إذا کان [0;2] ء ه فإن [0;2] € (۶)2 ۰ 


بالتوفيق صفحة 22 من 29 إعداد : ا.عام جمال 


الشعب الغلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


Un+1 > 1 (Un) 


2 رفت المتتالية العددية (,7) على ۱۷ كالاتي: 


ا الخ ) احسب الحدين U‏ و ولا 

ب- مثل الحدود 80 » :ا و ونا على مور الفواصل وذلك بالاستعانة بالمنحنى (6) والستقيم D)‏ 
ذو العادلة معدن . 

ج- ضع تفينا حول اتجاه تغير (, 7) و تقارما انطلاقا من القثیل السایق. 


3/ أ- برهن بالتراجع على العدد الطبیعی وا > ,۷ > 0 , 


(1 


ب- برهن ات مهما يكن العدد الطبیعی م فان: ,0 < بت . 

ماذا تستنتج بللشبة إلى تقارب (,6) ؟ باكالوريا تقنى ریاضی 2008 (1) 
۹ تحقق آن: v3)‏ #4 ول لسر سين 

عين عددا حقیقیاً امن نت وت 
r a‏ أ 1 


3| > ۳ 


/ الدالة العددية العرفة على ]مدب «- | انا ۳ یک زمار ۰ 

,© منحن الدالة /, في المستوي النسوب إلى المعلم امد #المتجانس (7 :7 :0) ۰ 

( وحدة الاطوال  )20«‏ , 

أ- احسب نهایات الدالة / عند أطراف جموعة التعریف ۰ 

ب- ادرس اتجاه تغير / ثم شكل جدول تغيراتها. 

ج - بين ان المستقيم (() الذي معادلته ۰-2 -, مقارب منحیی ,© ثم ارسم © و١2‏ 
د - بين أن صورة الجال |2 :1] محتواة في المجال [ :| 

« المعرفة بحدها الأو ل 1 - ,نا ومن أجل كل عدد طبيعي‎ )0, E 
٠ لدیغا: (و )| = يبرن‎ 

ا ,© و المستقيم ذي المعادلة » = ب٠‏ مثل 0 و :نا و دنا على حامل مور الفواصل (:0) ۰ 
ج ا من أجل کل عدد طبيعي " فان: د > . >1 وأن المتتالية (,,0) متزايدة. 
د - استنتج أن (, 0 متقاربة واحسب ,نا دنا ٠‏ 


بالتوفيق صفحة 23 من 29 إعداد : ا.عام جمال 


الشعب الغلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


تمرين 44 | (,») المتتالية العددية المعرفة على ۸۷۰ كايل: رن 


n(n 


1/ أثبت ثبت أنه من أجل کل عدد طبيعي غير معدوم « فإن: و سس د رن م استنتج أن: 1 < ه 


2 ادرس اتجاه تخیر (,) ثم بين انها متقارية » احسب نهاية (,») . 


3 ليكن الجداء ,م العرف کا يلل: من ... »ا ون × رن ره با کالوربا تقني رياضي 2011 


27 +2 


اثبت بالترا- جع أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم « فإن: TE‏ كار 
(un) /4‏ المتتالية العددية المعرفة عل ۷۲ 3 ل بلاط = un‏ حيث In‏ دالة نریم النيييري 
عير بد لا لة وای حيث: و + ...+ ونه + ين = ,5 ثم احسب نباية ا ینت ال 00+ » 


(,») التتالية العد دی لعرفة کا یل: 
2 = ولا ومن اچل کل علد طبيعي غر معدوم ۰ : ل ل = ما ۰ 
(.) المتتالية العددية المعرفة على ملي n gak‏ > = رن 


) ب« 
2) اكتب تب مه بدلالة 0 » ثم 20 
( 

( 


3 احسب بدلالة « اجموع EE‏ ولا + ...+ إن + uo‏ = ازم ایدیب 5 „i‏ 


4 


| تمرين 46] نعتبر الدالة العددية / العرفة على المجال ]0ه+:1] ب : سي = («)۶ 
(,») تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المع 
1) بين أن الدالة ۶ متزايدة على المجال ]عد+:د] . 
2) لتكن المتتالية العددية (.») المعرفة على ٩‏ ب : 

6= » ومن أجل كل عدد طبيعى ۰۸ 


» Un+1 = f (Un) 
أ-انقل المنحنى المقابل ثم مثل الحدود الأربعة‎ 
2016 الأولى للمتالية (,) على حامل شور الفواصل باكالوريا تقني رياضي‎ 


بالتوفيق صفحة 24 من 29 إعداد : ا.عام جمال 


احسب بدلالة م الحداء ,۶ ۶ : حيث: × ۰۰ × وه uo x‏ = وق > م حالسب بخ lim‏ 
34 كه 4 


الشعب الغلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


(دون حسابها موضحا) خطوط الإنشاء. 
ب- أعط تخینا حول اتجاه تغير المتتالية (,») و تقاربها. 
ج - برهن آنه من اول کل عدد طبیعی «: ۵ > به > ۰1 
ذه آذرس اغا ااخاله زوا 
ه - برر تقارب التتالية (,ه) . 
3 ) نعتبر المتتاليتين العدديتين (,) و (.») المعرفتين على ٩‏ ب : = ر و (0 = ون 


أديرهن أن وريج متتالية هندسية 53 2 » یطلب تسن حد‌ها الآرل» 
ب- 5-8 Wn‏ بدلالة م« م ره بدلا م ٠‏ 


یں ع بد 


ج- بين أن: ل دي » ثم أحسب ہں [1m‏ » 
1-6 5 ودب 
6 
4 ) احسب بدلا «اجموعلتلی: +. .+= 
رین 47 نعتبر المتتالية (,8) مها ال :و ون ليل کل عده یی 
١ 0 = VÛun 6‏ 
1) ۸ الدالة العرفة على لمجال ] مه+ :© - ]اي 6 - ») تمثيلها البياني في الستوي 
المنسوب إلى معا متعامد و متجالس و ۳ ( آنظر الشكل في الصفحة 
27 
١‏ عور ۷ احدود 0 © U2 6 U1‏ و U3‏ 8 
(دون حسابها ود خطوط الافشاء). ْ 
2 ) أ)برهن بالتراجع أنه من أجل کل عدد 
طبیعی ۰ : 8 > ,ره > 0 
ب)بین أنه من أجل کل عدد طبیعی ٠‏ : 


(8 ¬ u, )(un + 2) 
Un+1 7 Un = 


ج) استنتج انجاه تغیر (بد) ۰ با كالوريا تقني رياضي 2015 

3 ) أ) بين أنه من أجل كل عدد طبيعي ۸ : un) ١‏ - 8 6 > يبرن - 8 > 0 

ب) بين أنه من أجل كل عدد طبیعی ہہ طبیعی ay : 7١‏ 
بالتوفيق صفحة 25 من 29 إعداد : أ.عامم جمال 


الشعب العلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


رين 48 ری ری ی انوس ی ات 0 لها البياني في 

e امتتالية ل المعرفة حدها الأول‎ (un) 

ومن أجل كل عدد طبيعي ۸ ۰ (,0)/ = 1+ بن ٠‏ 

1) أعد رسم الشكل المقابل ثم مثل على حامل مور 
الفواصل الحدود U0‏ 6 1 6 ولا و ولا e‏ خطوط 
القثيل» ثم ضع تفينا حول اتجاه تغير المتتالية (») + 
وتقاربها. 


نت با الوربا تقنى رياضى 2017 


3( ادرس احاه تغير المتتاللة ( (n)‏ عم استنتج انا متقارية. 
4 


) نعتبر المتتالية (,:) العرفة کا يرشن الى کل عدد طبيعي «» سس = ر 
أ) برهن أن المتتالية (,) حسابية اساسا مينارت حدها العام ٠.‏ بدلالة ۸ . 
ب) استنتج عبارة الحد العام Un‏ بدلالة م واحسب ا لل ۰ 


رین 49| نعتبر المتتالية (un) ١‏ | المعرفة ب : م" = » ومن أجل كل #عديدطبيعي « غير معدوم» 


. 2 حيث » عدد حقيقي أكبر من أو يساوي‎ + = ni 


1+ 


Un 


1( ا من أجل كل عدد طبیعی « غير معدوم: 0 < ں . 
ب) بين أن المتتالية (,م) متناقصة تماما ثم استنتج آنها متقاربة. الدورة الاستثنائعية 2017 
2 نعتير المتتالية (un)‏ المعرفة کا بلي: من جل كل عدد طبيعي 7 غير معدوم 4 = بزه ۰ 
أ) بين أن المتتالية )٠,(‏ هندسية أسامها * وعين حدها الأول ١ه‏ بدلالة » . 
ب ) جد بدلالة م و a‏ عبارة الحد العام ,ثم استنتج عبارة Un‏ واحسب „iM Un‏ 8 


3( آحسب بدلالة « و » اجموع ,5 حیث بات در 33 | 02 لد ريه = Sp‏ 


1 
کاو رک کر ونا" + 
3 عين 0 2016 


بالتوفيق صفحة 26 من 29 إعداد : ا.عام جمال 


الشعب العلية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


تمرين ۸50 الدالة العددية المعرفة والمتزايدة تماما على امجال ]مد+:0] ب سس = 
( » أساس اللوغاريتم النيبيري) 
و (un)‏ التتالية العددية المعرفة مد ها الأول + = وه ومن اج 13 عد د طبيعي 0 : رتاک Un+1‏ 


1) أ)برهن بالتراجع أنه من أجل کل عدد طبيعي «: _ < ,"۰ با کالوریا تقني رياضي 2018 (1) 


ب) بين أنه من أجل كل عدد طبيعي « : ۳ حي و و 
ثم استنتج اجاه تخیر المتتالية ( (un)‏ اور دا 
2 لتکن المتتالية () العرفة من أجل کل عدد طبيعي « کا يلى: جک درن 
آثبت أن 22۵/۷ هندسية آساسبا 2 » يطلب تعيين حدها الأول مه و عبارة مه بدلالة م . 
3 أ) تحقى أنه من آجل كير من ۸ : ل + 1= ٠,‏ واستنتج عبارة به بدلالة « ثم أحسب 
lim Un‏ » 


وج 
ب) احسب بدلالة « اجموع 5 حيث: لا ...ون + ug‏ = رکه 


ع 


4( ۱)ادرس حسب تم العدد الطبيعي : بوافي القشمة الإقليدية للعدد ۳ على 7. 
ب) عین قي العدد الطبيعي + التي من أجل ,5 يقبل السمة على 7 ۰ 
رین 51 لتكن (,ه) متتالية عددية معرفة على ۱۷ بحدها العام & بل: 3(۳) 2 2 لا ۰ 


و (,) متتالية عددية فا حدها الأول 4 ح ونه و من جل کل Dun f NN‏ = يبرن ٠‏ 


Un 1 


1) نضع من أجل كل 0 من ۸ وا = 

لبت أن به متا هدس ماس يطلب من مه لو او ني اي 2018 027 
2( ام دز ای ل 
3( ادرس حسب قي العدد الطبيعي ” » بوائي القسمة الاقليدية للعددية ”3 و *5 على 8 ۰ 

4) عين حسب قي العدد الطبيعي » بواقي القسمة الاقليدية للعدد ٠,‏ على 8 . 


رین 52 | التتالية العددية (,») معرفة بحدها الأول ,» حیث: + = » ومن أجل کل عدد 
طبيعى 7 : د 23 بب 


46 


1( برهن بالتراجع آنه من أجل کل عدد طبیعی ۰ : 2 > به > 1- 


بالتوفیق صفحة 27 من 29 اعداد : ا.عام جمال 


الشعب الغلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


0 


n 1 n 3 9 1‏ کے 
2 أءبين أنه من أجل کل عدد طبيعي :: رت دين يبن 


46 


ب. حدد اتجاه تغير المتتالية (,») ثم استنتج آنها متقاربة. |با کالوریا تقنى رياضي 2020 (2) 


3( المتتالية العددية ( Un)‏ ) معرفة على ٩‏ ب : 0 = ,۷ » حيث » عدد حقیقی: 
ك (Un)‏ هندسية أسامها + » ثم احسب E.‏ 


_2x<4" -1 . 


تمرين 53 الدالة ۳ اما عی ال | مده 0] ب TS‏ - (۶۵ ۰ (,0) ا 
البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد التجانس (7 :7 :0) و 0 ذو امه سد 


المتقالية العددية (un)‏ معرفة مد ها رز مه حيث: - 0 ومن 

أجل کل عدد طبيعي ”9 ( Un)‏ ختي1 بورلا 

1 لديم شك ا امل عور اوسر ٠ش‏ 
الحدود ولا © U2 ¢ U1‏ و ولة مبرزا خحظوظط الا اشاءء ا 
ب. ضع تین حول اتجاه تغير المتتا بكو ۴۳ 


2 أ. برهن أنه من أجل کل عدد طبيعي ۰ : ۳ 
ب. بين ان المتتالية (,») متزايدة تماما ثم استنتج انها متقاربة» 


با کالوریا,تقنی رياضى 2020 (1) 
3 ) التتالية العددية (,») معرفة على ٩‏ ب: د > و 
برهن أن المتتالية (,م) هندسية آساسپا < يطلب تعبین حدها الأول » . 
4 ) أ. اکتب عبارة ٠,‏ پدلالة « ثم استنتج عبارة به پدلالة . 
باحسو ناية العاية ين + 
رين 54 المتتالية العددية (un)‏ مغرو محد ها الأول 110 حيث: 0 ومن کل عدد طبیعی «Cn‏ 


1 +1 
Un+1 = Un 
+ ۶ 7 


1) آ. برهن بالتراجع آنه من أجل كل عدد طبيعي 20 و > "١‏ 
ب. وس أن التتالية (un)‏ متزايدة تماما ثم استنتج أنها متقارية. 


2) المتتالية العددية (,) معرفة على ۸ ب: و- او o‏ 
أ. بين أن المتتالية (.:) هندسية أساسها ؟ ثم احسب حدها الاول. 


بالتوفيق صفحة 28 من 29 إعداد : ا.عام جمال 


الشعب الغلبية سلسلة فى المتتاليات BAC2022‏ 


ب.اكتب عبارة الحد العام ٠,‏ بدلالة « با کالوریا تقني رياضي 2021 (1) 
5 4 1 1 1 
3( احسب بد لا له العدد الطبيعي n‏ اجموع 5 حيت: 3n‏ در “3 | ماج ح يرق 
| تمرين 55| المتتالية العددية (un)‏ معرفة ب: €+3 = ولا ومن أجل كل عدد طبیعی ) 12+,60- 2 يبي 
1( ۲ قق أنه من أجل کل عد د طبیعی nı1 = (un — 3)2 + 3 6 n‏ 
ب .برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي » 4 > ,»> 3 
2( 1 ادرس التحاه تغير المتتالية (un)‏ 


3( التتالية العددية (un)‏ مغر فة عل vun = In(u, — 3) iN‏ 
أ. بين أن المتتالية (مبم هندليت وا د يطلب حساب حذها الأول. 
نا کب Un‏ بدلالة م 9 استنتج أنه من اجل کل عد د طبیعی مع 72 +3 up‏ 


272021 ارا هني رياضي‎ e 


4( نضع من أجل كل عدد طبيع xX... x (un —3) :n‏ )3 — وب( = Pn, = (uo‏ 


بالتوفيق صفحة 29 من 29 إعداد : ا.عام جمال 


